A polarkoordinatas megadasu fiiggvények egy sajatos viselkedésérol

Meglehet, egyeseknek Gjszeriinek tiinhetnek az alabbiak. Itt a rddiusz - vektor —[ 1] —sa -
jatos mitkodésérdl lesz szo6. Ezt rogton egy példan keresztiil mutatjuk meg.
Ehhez tekintsiik az 1. abrat!

1. abra

Itt két egységsugarua kort rajzoltunk meg, melyek polaris egyenlete — [ 1] —:

p1(9)=2-r-cost , p,(9)=2-r-cos@+m), r=1(cm). (1)
Mivel:
cos(9 + m) = —cosV , (2)

ezért nem is olyan meglepd, hogy ( 1) és (2) szerint:
p2(9) = —p1(9) . (3)

Altalaban ugy vessziik, hogy:
p(®¥) =0, (4)



hiszen itt egy OP szakasz hosszarol van sz, ami nem negativ. Ezek szerinta (3 ) és (4)
képletek ellentmondast hordoznak. Ezt tigy oldhatjuk fel, hogy a p(99) mennyiséget egy
iranyitott szakasznak tekintjiik, ami mar valoban emlékeztet egy vektorra. Ezek szerint a
negativ radiusz - vektor egy 180° - kal kisebb / nagyobb polarszogii radiusz - vektor ellen -
tettje.

M1. Az 1. abra két korének ( 1) egyenletei Thalész tételével adodnak.

M2. A (1/2)képletben a ,,+” eldjelet vettiik, annak megfelelden, hogy talan egyszeriibb
¢s kényelmesebb a pozitiv — vagyis az 6ramutato jarasaval ellentétes — forgasnak megfele -
16en dolgozni.

M3. Az id6k soran tobbszor volt mar olyan érzésiink, hogy a fiiggvények polarkoordinatés
megadasaval a szerzok ,,sporolnak”. Ugy talaltuk, hogy bizonyos esetekben nem érdemes
a polaris megadast mellozni. Igaz, ez néha kellemetlenebbnek latszo képletekkel valo
munkat eredményez. Ezt lathatjuk az ellipszis esetében is. Viszont a radiusz - vektor pon -
tosan a & polarszognek megfeleld pontra mutat, ellentétben a szokésos paraméteres egyen -
letrendszerben szerepld t paraméterrel; utdbbi az ellipszis nagykorének egy K pontjdba
mutat, mely altalaban kiilonbo6zik a neki megfeleld P ellipszis - pontto]l — 2. abra.

2. abra



Sok korabbi dolgozatunkban foglalkoztunk mar az ellipszis kiilonféle egyenleteivel. Ennek
az egyik oka éppen az, hogy segitsiink oldani az ellipszis egyenleteinek fenti furcsasagai -
val kapcsolatos ellenérzéseket, valamint ramutatni, hogy mindegyiknek van valami elénye
a masikhoz képest, mely adott esetben hasznos lehet.

A mondott ellipszis - egyenletek az alabbiak:

~ polarkoordinatas alak:

p(9) = =

2

JE (59

~ paraméteres egyenletrendszer:
x(t)=a-cost, y(t)=b-sint, a=b>0,0<t<2-m. (6)

a>b>0,0<9<2-m; (5)

2 )
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